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Abstract. Calcularemos el cuerpo de clases espinorial para el género
de cualquier orden que puede ser escrito como la intersección de dos
órdenes maximales, en un álgebra central simple de dimensión arbitraria.
En el caso de algebras de cuaterniones este resultado era ya conocido.

Sea k = K℘ un cuerpo local y sea A = Mf (B) una k-ACS (algebra central
simple), donde B es un algebra de division. El espacio de vectores columna
Bf es un Mf (B)-módulo izquierdo y un B-módulo derecho. Cada orden
maximal en A tiene la forma DΛ = {a ∈ A|aΛ ⊆ Λ}, para algún reticulado
Λ en el espacio columna Bf con la propiedad ΛOB = Λ, donde OB denota
el único orden maximal en el álgebra B. Tales reticulados se llaman OB-
reticulados. Con estas notaciones, DΛ = DM si y sólo siM = Λλ para algún
elemento λ en B∗.

Sean Λ yM dos OB-reticulados en B
f y sea π un parámetro uniformizante

de B. Según la teoría de factores invariantes, existe una B-base {e1, . . . , ef}
de Bf , en la cual dichos reticulados se escriben como:

Λ = e1OB + e2OB + · · ·+ efOB,

M = πr1e1OB + πr2e2OB + · · ·+ πrf efOB,

donde r1 ≤ r2 ≤ · · · ≤ rf . Los enteros r1, · · · , rf son los exponentes invari-
antes del par (Λ,M). La clase ρ℘(DΛ,DM ) = r1 + · · ·+ rf ∈ Z/fZ se de-
nomina distancia total entre los órdenesDΛ yDM . El vector (r1, r2, . . . , rf ) ∈
Zn se llama la distancia-tipo de Λ a M y su imagen en el grupo cociente
Zn/〈(1, 1, . . . , 1)〉 es un invariante (bajo conjugación) del par (DΛ,DM ).

Un orden de Eichler generalizado (OEG) es la intersección D = DΛ ∩DM

de dos órdenes maximales. Tal OEG se dice simétrico si su distancia-tipo
satisface

(r2 − r1, r3 − r2, . . . , rf − rf−1) = (rf − rf−1, rf−1 − rf−2, . . . , r2 − r1).

El principal resultado probado aquí es el siguiente:

Theorem 1. El cuerpo de clases espinorial para un OEG global D = D1∩D2

en una ACS A es la mayor subextensión Σ, del cuerpo de clases espinorial

Σ0 de ordenes maximales, cuyos grados de inercia locales f℘(Σ/K) dividen

a la distancia total ρ℘(D1,D2) localmente en cada lugar ℘ en el cual D℘ es

simétrico.
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Un corolario importante de este resultado es el siguiente:

Corollary 1. Le extensión Σ0/Σ tiene exponente 2. En particular, el cuerpo

de clases espinorial para un OEG en un ACS A de dimensión impar coincide

siempre con el cuerpo Σ0, de modo que el número de clases de conjugación

en cada uno de tales géneros es el mismo.
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